
Lettre de M. le professeur Tehebychev a
M. Fuss, sur un nouveau theoreme relatif aux
nombres premiers eontenus dans les formes

-l et 4^-*- 3.

11 (23) MAES 1853.

(Bull, phys.-mathem., T. XI, p. 208).

La bienveillauce, avec laquelle vous avez toujours agree mes recher-

ches, m engage a vous presenter un nouveau re&quot;sultat relatif aux nombres

premiers et que je viens de trouver. En cherchant 1 expression limitative

des fonctions qui de&quot;terminent la totalite&quot; des nombres premiers de la forme

4w-t- 1 et de ceux de la forme 4w-f-3, pris au-dessous d une limite tres

grande, je suis parvenu a reconnaitre que ces deux fonctions different nota-

blement entre elles par leurs seconds termes, dont la valeur, pour les nom
bres 4w-H 3, est plus grande que celle pour les nombres 4n -*- 1; ainsi, si

de la totalite des nombres premiers de la forme 4w -+- 3, on retranche celle

des nombres premiers de la forme 4w -+- 1
,

et que Ton divise ensuite cette

difference par la quantity j

-
,
on trouvera plusieurs valeurs de x telles, que

10^ CC 7 A

ce quotient s approchera de 1 unite&quot; aussi pres qu on le voudra. Cette diffe

rence dans la repartition des nombres premiers de la forme 4n -+- 1 et

4w-4- 3, se manifesto clairement dans plusieurs cas. Par exemple, 1) a me-
sure que c s approclie de zero, la valeur de la se&amp;gt;ie

s approche de -t- oo; 2) la serie

A3)



698

oil f(x) est une fonction constamment decroissante, nc pent etre conver-

gente, a moius que la limite du produit x* f(x\ pour x = oo, ne soit zero.

Je suis parvenu a ces resultats eu traitant une certaine equation, re

lative aux nombres premiers, et qui comprend, comme cas particulier celle

que M. A. de Polignac et moi, independammeiit 1 un de 1 autre, nous

avons trouvee dans nos recherches sur les nombres premiers.

Agreez etc.

Sigue: P. Tchebychev.

Le 10 mars 1853.


